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1)   

a) Stabilire se è risolubile l’equazione diofantea  24x + 73y = 12 e, in caso affermativo, 
determinarne le soluzioni. 

b) Sia Z73 il campo delle classi di resto modulo 73. Determinare l’inverso moltiplicativo di 
[24] in Z73. 

 
2)  Considerare l’insieme delle coppie ordinate di numeri interi 

{=S ( )∈yx,  Z2 }22,63 ≤≤−≤≤ yx  

 e la relazione d’ordine  ≤  tra gli elementi di S definita da 
( ) ( )2211 ,, yxyx ≤  se e solo se 21 xx <  oppure 21 xx =  e 21 yy ≥  

a) Verificare che ≤ è una relazione d’ordine totale in S. 
b) Determinare il massimo di S rispetto a ≤. 
c) Se si elencano le coppie in ordine crescente, in quale posizione si trova la coppia ( )2,5 − ? 

 
3)  Nell’anello M2(R), con le ordinarie operazioni di somma e prodotto, considerare l’insieme  

{=X ∈⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛= bc

caA  M2(R), con 02 ≠− cab }. 

a) Mostrare che esiste almeno una coppia di matrici di X il cui prodotto non è commutativo. 
b) Stabilire se, rispetto al prodotto di matrici, X è un gruppo. 
c) Stabilire se, rispetto alla somma di matrici, X è un gruppo. 

 
4)  Determinare una base B del sottospazio U dello spazio vettoriale M2(R) generato dalle 

matrici ⎟
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⎛= 00
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⎞
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⎝
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4M . Completare la base trovata a 

una base dello spazio (di dimensione 4) M2(R). 
 

5)   Considerare la matrice 
⎟⎟
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⎛ −
=

00
010
01

k

k
M k  .  

a) Determinare le radici del polinomio caratteristico di Mk. 
b) Per k = 0 e k = 1, stabilire se Mk è diagonalizzabile e, in caso affermativo, determinare una 

base di autovettori. 


