
Teorema di Rademacher e una sua generalizzazione

(L.V.)

Teorema 1 (Rademacher, 1919). Siano A ⊂ Rd un aperto, f : A → R una
funzione localmente lipschitziana in A. Allora f è quasi ovunque differenziabile
in A.

Corollario 2. Sia f una funzione convessa definita su un aperto convesso in
Rd. Allora f è quasi ovunque differenziabile.

Il teorema di Rademacher ammette una generalizzazione: il teorema di
Stepanov secondo il quale una funzione quasi ovunque puntualmente lips-
chitziana è quasi ovunque differenziabile. Per formularlo precisamente, in-
troduciamo la seguente notazione. Se f è una funzione definita in un intorno
di un punto x, poniamo

lip(f, x) = lim sup
y→x

|f(y)− f(x)|
y − x

.

Teorema 3 (Stepanov, 1923, 1925). Siano A ⊂ Rd un aperto, f : A→ R una
funzione e Sf = {x ∈ A : lip(f, x) < +∞}. Allora f è differenziabile quasi
ovunque in Sf .

Segue una piccola bibliografia. Nel lavoro [1] viene mostrato che il teorema
di Stepanov segue facilmente dal teorema di Rademacher e, inoltre, vi sono
citati alcuni libri che riportano dimostrazioni del teorema di Rademacher.
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