
Limiti notevoli

Utilizzeremo la seguente notazione:
0 6= εn → 0
|zn| → +∞
a, p, q ∈ R, 1 6= a > 0
xn ¿ yn ≡ xn

yn
→ 0

xn ∼ yn ≡ xn

yn
→ 1

1. Potenze e successioni geometriche:

(a) np →
{ 0 se p < 0

1 se p = 0
+∞ se p > 0

(b) qn →





0 se |q| < 1
1 se q = 1
+∞ se q > 1
6 ∃ se q ≤ −1

2. Gerarchia di infiniti: Per a > 1, p > 0 si ha

(a) loga n ¿ np ¿ an ¿ n! ¿ nn, oppure, più in generale:

(loga zn)q ¿ (zn)p ¿ azn ¿ [zn]! ¿ (zn)zn , se zn → +∞.

(b) (εn)p · | log εn|q → 0 se εn → 0+.

3. “Figli di e”:

(a)
(
1 + p

zn

)zn → ep (in particolare, (1 + (1/n))n → e)

(b) (1 + pεn)1/εn → ep

(c) loga(1+εn)
εn

→ 1
log a (in particolare, log(1+εn)

εn
→ 1; equivalentemente: log tn

tn−1 → 1 se

1 6= tn → 1)

(d) aεn−1
εn

→ log a (in particolare, eεn−1
εn

→ 1)

(e) (1+εn)p−1
εn

→ p

4. Altri limiti notevoli:
(a) f(εn)

εn
→ 1 per le seguenti funzioni f : sin x, tan x, arcsin x, arctanx, Sh(x),

Th(x)

(b) 1−cos εn

ε2
n

→ 1
2 , Ch(εn)−1

ε2
n

→ 1
2 .

5. Formula di Stirling: n! ∼ nn
√

2πn
en (in particolare: log n! ∼ n log n)


