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PREREQUISITI

Determinare per quali valori del parametro reale a la funzione

f(x) =

{
1 + ax2 se x ≤ 0

5 + x2/3 se x > 0

è iniettiva su tutto R.

a ∈ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

1. (PUNTI 5) Rappresentare nel piano complesso i seguenti insiemi

A =
{
z ∈ C : Im(z2) > 0, Re(iz +

√
3z) < 0

}
,

B =
{
w ∈ C : w = z2, z ∈ A

}
,

C =

{
u ∈ C : u =

1

z
, z ∈ A

}
.



2. (PUNTI 6) Data la funzione

f(x) =
x

x2 + log(ea + 3
7)

(a) determinare, al variare del parametro reale a, il dominio (insieme di definizione) D
di f ;

(b) sia A = f(D) l’immagine di D tramite f . Determinare l’estremo superiore e l’estremo
inferiore dell’insieme A, specificando se si tratta di massimo o di minimo.



3. (PUNTI 5) Si considerino i sottoinsiemi di R2

An =

{
(x, y) ∈ Q2 : x2 + y2 ≤

n∑
k=1

1

k(k + 1)

}
, n ∈ N.

Determinare:

A = ∪∞n=1An =

L’insieme dei punti interni di A =

A′ =

B = ∩∞n=1An =

4. (PUNTI 6) Per ogni n ∈ N, sia

fn(x) =
sin(xn)− sinn x

xn+2
.

(a) Calcolare il limx→0 fn(x) per n = 1, 2, 3.

(b) Per ogni n ≥ 4, calcolare il limx→0 fn(x) .



5. (PUNTI 6) Determinare al variare del parametro reale α il carattere della serie

+∞∑
n=1

(α2 − 2|α|)n · log n

n

6. (PUNTI 4) Sia

f(x) = log(ex
4 − 2x8) .

Calcolare f (12)(0).


