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Forme differenziali

1. Sia ω una forma differenziale radiale, ovvero una forma del tipo

ω =
n∑

i=1

f(∥x∥) xi
∥x∥

dxi

con f(t) continua sul suo dominio. Allora ω è esatta ove definita, ed un suo potenziale è
dato da

U(x) = F (x)

dove F è una qualsiasi primitiva di f .

2. Sia data la forma differenziale

ω =
y2

x2 + y4
dx− 2xy

x2 + y4
dy

(a) stabilire se ω è esatta su
{
(x, y) ∈ R2 : y > 0

}
giustificando la risposta, ed in caso

affermativo calcolarne un potenziale.

(b) La forma è esatta su R2 \ {(0, 0)}? Giustificare la risposta

3. Sia

ω =
ydx− (x+ 1)dy

(x+ 1)2 + y2
− ydx− (x− 1)dy

(x− 1)2 + y2

Determinare
∫
γi
ω per ognuna delle curve seguenti:

(a) γ1 = (sin t− cos t, 1 + (t− π)2), t ∈ [0, 2π]

(b) γ2 = (cos t− 1, sin t), t ∈ [0, 2π]

(c) γ3 = (3 + 5 cos t, sin t), t ∈ [0, 2π]

(d) γ2 = (cos t
2 , t

2 − 2πt+ 2), t ∈ [0, 2π]


