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Diffeomorfismi

1. Verificare che la mappa f : R2 → R2 definita come segue

f(x, y) = (x cos(x+ y), y cos(x+ y))

è un diffeomorfismo locale in (0, 0). Sviluppare poi la mappa inversa f−1(w, z) fino al 2◦

ordine in (0, 0).

Massimi e minimi vincolati

2. Determinare gli estremanti assoluti della funzione

f(x, y) = 2x2 + y2 − x

vincolata, rispettivamente, agli insiemi

A =
{
(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1

}
e B =

{
(x, y) ∈ R2 : |x| ≤ 1, |y| ≤ 1

}
3. Determinare gli estremanti assoluti della funzione

f(x, y) = x2 + y2 − e−x2+y2

vincolata, rispettivamente, agli insiemi

A =
{
(x, y) ∈ R2 : x2 + y2 ≤ 1, x ≤ 0

}
,

B =
{
(x, y) ∈ R2 : 0 ≤ x ≤ 1, |y| ≤ 1

}
,

C =
{
(x, y) ∈ R2 : 0 ≤ x < 1, |y| ≤ |x|

}
4. Determinare gli estremanti della funzione

f(x, y) = xy − z

2

su

D =
{
(x, y, z) ∈ R3 : g(x, y, z) = 0

}
, g(x, y, z) =

(
x+ y + z − 2, x2 + y2 − z

)


