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Serie di potenze

1. Dimostrazione del Teorema di Abel.

2. Sviluppare in serie di potenze centrata nell’origine la funzione f(x) =
x3 − 2x2 + x− 1

x3 + 5x2 + 7x+ 3
.

3. (luglio 2017) Determinare l’insieme di convergenza I di

∞∑
n=0

(n− 2)xn

e stabilire quante, e quali, sono le soluzioni x ∈ I di: S(x) + 1 = 0.

4. Studiare la serie di funzioni
+∞∑
n=0

2nx − 1

4nx + 1

Funzioni implicite - studi locali

5. Sia F (x, y) = x2e−y−4ye−x2
. Verificare che in un intorno di (0, 0) l’equazione F (x, y) = 0

individua un’unica funzione y = f(x) di classe C1. Calcolare f ′(0).

6. Sia F (x, y) = x3+y3−2x+y. Verificare che in un intorno di (0, 0) l’equazione F (x, y) = 0
individua un’unica funzione y = f(x) di classe C∞. Determinare lo sviluppo di Taylor di
f(x) con resto secondo Peano centrato nell’origine, al 3◦ ordine.

7. Sia F (x, y) = sin(x + y) − xy − 4. Verificare che in un intorno di (2,−2) l’equazione
F (x, y) = 0 individua un’unica funzione y = f(x) di classe C∞. Determinare lo sviluppo
di Taylor di f(x) con resto secondo Peano centrato nell’origine, al 2◦ ordine.

Funzioni implicite - studi globali

8. Sia F (x, y) = x3 + y3 + x2 + y. Verificare che l’equazione F (x, y) = 0 individua un’unica
soluzione della forma y = f(x) definita su tutto R e di classe C1. Tracciarne un grafico
qualitativo.
(da terminare con studio asintoto obliquo)


